
Logique pour l’informatique

Formulaire

Juin 2000

1 Tableau sémantique

Règles α :

α α1 α2

¬¬φ φ
φ1 ∧ φ2 φ1 φ2

¬(φ1 ∨ φ2) ¬φ1 ¬φ2

¬(φ1 → φ2) φ1 ¬φ2

φ1 ↔ φ2 φ1 → φ2 φ2 → φ1

α-règles.

Remarque : toutes les formules α peuvent être considérées (sont équivalentes) à des conjonc-
tions.

Règles β :

β β1 β2

φ1 ∨ φ2 φ1 φ2

¬(φ1 ∧ φ2) ¬φ1 ¬φ2

φ1 → φ2 ¬φ1 φ2

¬(φ1 ↔ φ2) ¬(φ1 → φ2) ¬(φ2 → φ1)
β-règles.

Remarque : toutes les formules β peuvent être considérées (sont équivalentes) à des disjonc-
tions.

2 Déduction naturelle : logique propositionnelle.

• Règles pour l’implication :
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φ φ→ψ
ψ

→e

φ→ψ ¬ψ
¬φ

MT

φ hyp.

·

·

·

ψ fin hyp.
φ→ψ

→i

• Règles pour la conjonction :

φ ψ
φ∧ψ

∧i

φ∧ψ
φ

∧e1
φ∧ψ
ψ

∧e2

• Règles pour la disjonction :

φ
φ∨ψ

∨i1
ψ
φ∨ψ

∨i2

ψ1hyp. ψ2hyp.

· ·

· ·

· ·

ψ1 ∨ ψ2 φfin hyp. φfin hyp.
φ

∨e

• Règles pour la négation :

φ ¬φ
⊥

¬e

φ hyp.

·

·

·

⊥ fin hyp.
¬φ

¬i
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¬φ hyp.

·

·

·

⊥ fin hyp.
φ

RAA

φ
¬¬φ

¬¬i

φ∨¬φ
LEM

⊥

φ
⊥e

• Règle pour la copie :

φ
φ

copie

• Règles pour l’équivalence

φ1 → φ2 ∧ φ2 → φ1

φ1 ↔ φ2
(↔i)

φ1 ↔ φ2

φ1 → φ2

(↔e1)

φ1 ↔ φ2

φ2 → φ1
(↔e1)

3 Déduction naturelle : logique du premier ordre.

• Règles pour légalité :

t=t
= i

t1=t2 φ[t1/x]
φ[t2/x]

= e

• Règles pour la quantification universelle :

∀x·φ
φ[t/x]

∀e
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x0

.

.

.
φ[x0/x]

∀x·φ
∀i

où x0 n’apparait pas en dehors de la bôıte (variable fraiche).

• Règles pour la quantification existentielle :

φ[t/x]
∃x·φ

∃x

x0 φ[x0/x] hyp.

·

·

·

∃x · φ ψ fin hyp.
ψ

∃e
où x0 n’apparait pas dans ψ.
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